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THEORIE DES FONCTIONS ELLIPTIQUES.

PREMIER SUPPLEMENT.

Avrris m’ére occupé pendant un grand nombre d’années de la théorie
des fonctions elliptiques, dont 'immortel Euler avait posé les fondemens,
jai cru devoir rassembler les résultats de ce long travail dans un Traité
qui a été rendu public au mois de janvier 1827. Jusque la les géométres
n’avaient pris presque aucune part a ce genre de recherches; mais 4 peine
mon ouvrage avait-il yu le jour, a peine son titre pouvait-il étre connu
des savans étrangers, que Jappris, avec autant d’étonnement que de satis—
faction, que deux jeunes géométres, MM. Jacobi (G.-G.-J.) de Keenigsberg
et 4bel de Christiania, avaient réussi, par leurs travaux particuliers , a
perfectionner considérablement la théorie des fonctions elliptiques dans ses
points les plus élevés.

Bientot les nes 123 et 127 du Journal astronomique de M. le professeur Schu-
macher, et une lettre particuliére de Iauteur, me firent connaitre d’une ma-
nicre positive en quoi consistaient les découvertes de M. Jacobi. Je recus
presque en méme temps un cahier du Journal de M. Crelle de Berlin ;
trouve un Mémoire de M. Abel, contenant des découvertes trés remarquables
dans une autre partie de la théorie, quia cependant beaucoup d’analogie avec
celle dont s’est occupé M. Jacobi, puisque, par un second Mémoire im-
primé dans le méme Journal, on voit que M. Abel a pu déduire de ses
formules 'un des deux théorémes généraux de M. Jacobi.

Une connaissance approfondie des plus belles méthodes de l’analyse et
Pheureux emploi de plusieurs idées fort ingénieuses se font remarquer dans
les productions de ces deux jeunes géométres. La science a pris dans leurs
mains un tel essor, qu'il est a croire que les résultats qu’ils ont déja obtenus
seront suivis d’un grand nombre d’autres non moins intéressans.

Dans cet état de choses, j’ai pensé que mon ouvrage deviendrait bientdt
incomplet , si je ne me hatais d’y ajouter de nouveaux supplémens, dans

lesquels j’exposerais les découvertes récentes avec tous les développemens
dont elles sont susceptibles.

ou se
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4 FONCTIONS ELLIPTIQUES,

Le premier supplément, que je publie aujourd’hui dans cette vue, a pour
objet principal les deux théorémes généraux découverts par M. Jacobi. Le
premier sera démontré par la méthode méme de Pauteur , publiée dans le
n° 127 du Journal de M. Schumacher; le second sera d’abord déduit du
théoréme 1, et ensuite démontré d’ane manicre particuliére et directe.

Au moyen de ces deux théorémes, J’ai pu traiter d’une maniére compléte
tout ce qui concerne lexistence des différentes échelles de modules, expri-
mées en quantités réelles (*), et par suite tout ce qui concerne les transfor-
mations réelles, infiniment multipliées, dont est susceptible toute fonction
elliptique donnée de premiére espéce.

Lorsque deux fonctions de cette nature peuvent étre exprimées I'une par
Pautre , on peut supposer quelles appartiennent a la méme échelle , et
alors il existe entre leurs modules une équation trés simple, quoique
sous forme transcendante, laquelle tient liew d’une équation algébrique,
1 général d’une recherche trés difficile. Cette équation transcen-

qui est et
ardée comme Pun des théorémes les plus beaux et les

dante peut étre reg
plus féconds de cette branche d’analyse. Yen ai fait voir I'usage pour
trouver avec beaucoup de facilité les différens termes, méme les plus €éloi-

gnés, d’'une 4chelle de modules correspendante a un nombre donné.

a rapport A la transformation des fonctions
{e s'occuper des fonc-
fonctions sont suscep-

Aprés avoir épuisé tout ce qui
elliptiques de la premiére espece , il était naturel ¢
tions de la seconde espéce. Je démontrerai que ces
tibles de transformations analogues a celles de la premiére espece , et en
e nombre. Les formules sont plus compliquées, a raison de la quantité
jennent ; mais elles se simplifient beaucoup dans le
&tes, ot la quantité algébrique disparait.
ans d’autres détails sur les recherches assez nom-

meém
algébrique qu’elles cont
cas des fonctions compl

Je n’entrerai point d
breuses qui composent ce premier supplément ; il sera terminé par Pappli-
cation des deux théorémes de M. Jacobi aux cas de p=3 et p=3,
qui donnent naissance 3 la premiére et & la seconde des nouvelles échelles.
Dans le second supplément et les suivans, sil y a lieu, je continuerai
couvertes nouvelles offrent de plus remarquable,

d’exposer ce que les dé
ons et les développemens convenables.

en y joignant mes propres observati

Paris, le 12 aoiit 1828.

& ict parce qu’il existe analytiquement des transtormations

(*) Le mot réelles est plac
as fait mention , et qui sont en bien plus grand nombre

imaginaires dont nous n’avons p
que les transformations réelles.

L g o
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