16 Avchimedis Leffes Budy

er Aufaab nun cin Sentigen it thun/ foll allermaffen verfabren fverden -

spic in poriger Aufiofung/ Nebmlich 1. follen gefumden werden 3iven Lineen/
G und HK, nach obigem andern Lebrfag. 2. Oer Winfed HK L, e dorten
MLN, gemaihet. 3. Oer LWinkel ADB in 3ivey gleiche Teibl/ die Delfte
spicoct Halb geteiblet/ fo Lang und picl / bif ein AWinfel (ADM) beraus foms
me/ deffen Helfte (ADN) fleiner fen alsder Winfel HKL, & fosoerden PO
und AM dic zivey Sciten dex ziven beachreen Bicketre fenn, '

Sevocify,.
Dicfer svird in allen Stirtfen mit dem porhergehendem fbereinfommen/

~ tnd umb fo vicl leichter serden/ wann bey dicfer Figur cben dic Vuchfiaben ges

braucht soirden / fvelche besy Der vorbergehenden gebratche sworden 5 welches
bice ( sveil dic Tigur [chon nach dem aleen Sriechifchen Exemplar gefchniteen
aeivefen ) nimmer bac gefchehen Fonnen, i

Dee V. Eehriag/

Und

ie Dierdfe Aufgab.

- Qunerbald cines geacbenen Kreiffes ein BiclefE / und cin an
ders aufferbalb umb denfelben / befchreiben alfo 7 Daff dag duffere
geaen derm mneen eine Eleinere Berhalnis habe / alg dic arofiefie
sivener aeacbenen Groffen/ geaen der Eleinern, |

AvflSfung.

. Oer geachene Keif e A 5 die bende aeaebene Srdffen 7 L die ardfferes
und E die Eleinere,  Ocm Begehren nun cin Sentigen au leifien 7 foll ?Igo
: : | perfabs

erf

fey
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* einQiclett auflerhalb umb den Kreiff /und ein anders

Von der Rugel und Rund-Seule. 17

perfabrensoerden: SRanmache C aegen D infleinerey
Berbdltnis/ als L gegen F, nach obigem 11, Sehrfar/
und finde sivifchen C und D cinemittlere gleichoerhal-
tende ( mediam proportionalem ) G, nach Anleitung
es 130en im VI Bud) ZLuclidis 5 Befchreide endlich

innerhalb deflelben/ alfo daf die Seite des duffern gegen
der Seite des inmern Viclettes eine Fleinere Berbdlenis -
habe / al3 C aegen G, nady obigem 111 Bebrfag ;
So ird das duflere ViclefE geaen dem fnnern cine T
fleinere Berhdlenis baben/ als E geaen F, soelches be-
aebret soorden,

Bevocifs - | I

Weil G ift die mittlere gleichverhaltende sivifchen | ] |
C und D, sivenen ungleichen Lineen/ fobat Cgegen D & & o
(vermog der 10den YOorterEldrung des V. Buchs ; ,
Zuclidis) cine sivepfache/ und alfo vicl groffere Berhdlnis/ al3 ebengemelde
£e3 C gegen G dag ift/ die einfache Berhdlenis des C geaen G ift Flener als
dicgedoppeltedes C geaen D. ( Befibeunten die 1. Anmerkung.) Nun bat C

gegen D cine Eleinere Berhdlenis/ als E gegen F, Keaft obiger Dotbereitung;

Oceroivegen muf umb fo viel mehr C geaen G cine Fleinere Lerhdlenis haben/
al8 E gegen F. @8 hat aber ferner die Sieite des duffern Vielebfes geaen Der
Geite des innern noch cine Eleinere Berhilimis als C geaen G, vermog obis
ger AuflSfung ; und die Verhltnis des ganzen duflern Vicleffes gegen dening
nern ift gevoppelt gegen der Verbdltnis ibrer Seiten/ nach dem 20ften deg
VL Budys Zuclivis ; So mug demnach diefe geooppelte Verbdlenis auch
Fleiner fenn als jene gcdoppelte/ (sveil diefe einfache Eleirer ift al3 fene cinfaches
Defihe dre 24 Anmerkung) dasift/ das duffere Bieles mug gegen dem innern
eine Eleinere Berbdlenis haben ald C geaen D, und folaends cine umb fo vicl
mebr Eleinere/ als E gegen F, elches 31 besoeifen soar, -

AnmerEungen,

T, 3nobigem Befveif ift fiir befant genommen foorden / paB die cinfache Verbaltnis
0e8 C gegen G Eleiner fep als die gedoppelte des C gegen D. - un febyeinet 3fvar diefes an fich
felbften befant und Feines fernern Bemweifes beduirftig su fepn/ foeil jederzeit das einfache Eleiner
ift alsdas sioepfache.  Allein s foerden in Diefemn Fall die Worter zivepfach und gedoppelt in
einen andern als gemeinen Vyerftand genommen / und beiflen bier nicht fo viel als sioepmal fo
grog ; fondern/ fann sum Erempel drep gleichberfaltende dinge( proportionalia) A, B, C,
gegeben find / affodag / foic A gegen B fidh berbift / ebenfalls B gegen C fich berbalte / fo foill
2Euclides in der 1oden Worterflirung feines V., DBuchs / daf die Berhlenis deg erften A qes

gen dem dritfen C gedoppelt (duplicaca, non dupla ) genennet fwerde in Anfebung der eins
fadhen Verhalnis Des erften/ A, gegen dem andern / B 5 und folches daramb / foeil 3ivifchen
A und Cdie Berlialtnis A gegen B'(dann B gegen C fat gleiche Verhialtnis) sivepmal ges
funden foird/ nicht aber Deffvegen / als ob die Lerhiltnis des erfien gegen dem dritfen alleseit
eben sivepmal fo grof fodre / af8 des erfien gegen dem andern / foie dann in ablen lirlich 3u

erfehenift. Dann foer foolte fagen / dag die erfte Diefer drep gleichberhaltenden Sablen/ 25/

§/ 1/ gegen dev dritfen/ nebmlidy 25 gegen 1 eine Berhialenis Habe / foeld)e zivepmal fo grof

fey/ als die Verhaltnis der erften gegender andern / 25 gegen 5 ; fintemal augenfctyein(icly if /

Daf fie vielmebr finfmal fo groffep 2 Und bingegen ( @ivqnu foir Die Ordnung umbfebrené
' 1] Da
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18 Archinmedis Lrfles Vudy

af die Jablen alfo ftehen / 175/ 25)-foie Ean Die Berhaltnis 1 gegen 25 3foepmal fo grof
feon a8 Die Verhaltnis 1 gegenw / fintemal aus dem 8ten des V. Puds exbyellet/ Daf biclmely
umbgekelret 1 gegen 5 €ine gtoﬂscre Berlialtnis Habe | als gegen 25 2 Lnd dannod foird
Die Perhaftnis 1 gegen 2§ gedoppelt oder stoepfacd genennet in Anfebung der Berbaltnis =
geqens 3 nebmlich Beines foeges der AReinung/ als ob jene sivepmal fo grop foare als dicfe/ fone
Dert foeil dicfefoepmatinnerbalb diefer begriffen ift/ foie oben erflGret foorden s Ao / Dag obic

ges aus diefem Grund nicht fo leichtlic) erbellet / fvie ¢5 anfang lich {cheinet / fondern ( damit -

nichis socifelbaftiges su vubt bleibe ) befoeifens fool beduirftig ift.
4 David Rivale de Flurance befoeifet ¢ gar {eicht
W mit Vephilf bepgefester / bon uns etivas foeniges ges
iy 21 anderter / und naber auf unfer Furbaben gezogener/
: Sigurs &sfepen Cund D die 3vey ungleichie Fineen/

iy

‘ ~  und G diemittlere gleichberaltende darsiifchen/ al>
H Gf ", fodaf/ foie C gegen G, alfo G gegen D fich berbalte/
: ; L aus dem 130en des VI. 25, Soll nun befvicfen foers

61 4 p  : den/ vaf diccinfache Lerbaltnis des C gegen GEleis

ner fey als die gevoppelte eben deffelben C gegen D.

Golchies gefchiet alfo : Weil C grfferift als D, vermdg obiger Auflofung / fo Fan dex

unict /7 in foelchem dic drey Lineen sufamm Eommen /nicht der SNittelpunct feyn / fondern Dies

?c)r muf foeiter Binein auf dic Lini C fallen ; und desivegen ife C die grdffefte Fini/ D dieEleinefte/

G aber affo groffer als D, nach bex 70en des 1L, Budrs.  Derofvegen muh nohttvendig C

gegen der grdffern G eine Eleineve Berbaltnis Baben/ afs gegen D dex Eleinern/ vermog Oes
Sten it V. Duch.  LWelchyes su besveifen foar.

Ob aun fbon diefer BVefveif su gegentodrtigem Fiirbaben / allfoo eben bon Lineen allein
geredet foird/ gang genugfam ift / {0 votlen fviv danmoch Qufts und 116ung balben (focil nidt
allein diefer/ fondern aud alle andere Lebrfage bon denen gleichberhaltenden Dingen [ de pro-
port onalibus ] esfenen hernad gleicty Zineen / oder Jablen / odex Seiten / oder efvichte/ 2.
allgemein find/ und degivegen auch einen allgemeinen Befveif erfordern ) denfelben allgemein
machen/ und don Lincen/ Jablen / Getvichten / und fvas fonfren MReffens fabigift/ auf einmal
befocifen/ dag/ fuann drep gleichberhaltende Dinge/ C, G, D, find/ und das erfte groffer ift al3
vas est / alleseit das erfte C gegen dem mittlern gleichberBaltenden G eine Eleinere Berhaltnis
Babe/ als gegen dem lejten D, Der gange Schlug rubet / foie oben gefehen / darauf/ dagin
folchem Fall G allezeit groffer fey ald D, foelches affo befviefen foird : Wann G nidyt groffer ift
a8 D fo muf e3 entiveder demfetben gleid) oder Eleiner fegn. it ¢8 ihm gleich / und G ber-
BHilt fich gegen D, fvie C gegenG, mady obigem Sarg/ fo miffen C und G, und folgends C
und D ( als dicbeyde demdritfen/ D, gleich find) aud) einander gleich feon / toelches dieYers
nunft (ebret/ aber sugleich oider denerften Sag (hypochefin )ift. 3t vann G, Eleiner als D,
fomuf auddnobtivendig  foeil C gegen G fidyeben (o perbalt/ ie G gegen D ) auch C Hleiner
feyn a3 G,und umb fo viel mebr auch Eleiner als D ; foelches abermals foider den erften Sag laufe
fet und ungereimeift.  Folget devotvegen; daf G grdffer fepals D, und alfo C gegen Geine Eleie
siere Peehaltnis Habe/ als gegen D.

2. Ferner iftin obigem BefveiF afs gefvif gefeset foorden/ dag/ fanneine einfache Bers
Baltnis Eleinerift afs eine andeve einfactye/ audhy jener gedoppelte Eleiner fey/ als diefe aedoppelte.
Qum Srempel/ 1/ 5/ 25/ find gleichberhaltende Jablen/ fvie nicht veniger viefe/ 1/ 2/ 4. ; Wie
nun dovten dieVerhttnis 1 geqen 25 gedeppelt genennet foird m Anfehung der Verhaltnis x

egen 5 5 affo foird auch) bier dieVerhltnis 1 gegen 4 gedoppelt genennet inAnfebung der eine
achen BVerhaftnis z geqen 2. Nunfvird als geivif gefeset/ dafl ann dic einfache Verhaltnis
a gegens Eleinerift als die andere einfache 1gegen 2/ alsbann qud) die gedoppelte / 1 gegen 2§
Bleiner fey al$ Die anderegedoppelte/ 1 gegen 4. Nuniftsivarindicfen Jablendic Sach offenbar
und fiir Augen.  Damit aber £lar foerde / daf es alleseit und in allen meflens-fabigen Dingen
angehe / muf ein allgemeiner Betoeif geaeben fverden.

Obangegpgener David Rivalt de Flurance beruffet fic) in diefem Fall mit 3iven Worten
aufen 15den Fehirfas des V, Budhs Luclidis ; aus iveldhem aber diefes Feines feges folget /e
fey Dann/ dag er | nicht objne fonderbaven Jrathumb/ durchdie gedoppelte Verbiltnis ( duplica-
sam ) cbengine sivepmal - o groffe (duplam ) berfielyes fvie v dann obne Jiveiffel vesfiehet/ veil
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- nert/ aus dem Crfien des 10den Budhs leichtlich erfoiefen fers

_ fechys Abfehnitte bes Kreiffes sufammen genommen / noch) grof>

Von der Rugel und Rund-Sevle, Ig

er ausdratf(icdas Wort dupla fir duplicara gebraudyet/ foiver FFuclidis Meinung / als fois
oben gefviefen/ und Claviue in feinen Anmerfungen foeitlauffig evinnert.

B wollen demnadh die Sache grimdlicher aus dem 31ften Lebrfag des gemeldten V.
Buchs alfo erfoeifen: Anftatf obiger Jablen und aller andern meffens- fahigen Dinge fepen auf
einec@eite A, B, C ; auf der andern D, E, F, und sfvar affo / dag fo foof dorten A gegen By
foie B gegen C 5 als bier D gegen E, foic E gegen F fich berbalte ; und folgends A gegen C
borten/ hier D gegen F die gedoppelte Verbaltniffen fepen.  So nun gefest foitd / daf A

egen B eine Fleinere Lerbaltnis habe/ als D gegen E, fofage idy A Habe gegen C audh eine
g[einere Leraltnis/ als D gegen F.  Dann foeil A gegen B eine Pleinere Werhaltnis Hat/
als D gegen E , oder/ foelchyes gleidh) biel ift/ D gegen E eine groffere Verhiattnis / afs A gegen
B ; B aber gegen C fich eben berbalt foie A gegen B, und E gegen F fvie D gegen E, Reaffe obi-
gen Sanes/ fo foird audh E gegen F eine groffere Berbaitnis baben als B gegen C . und fole
gends aucl)/ verimdg obangesogenen 31{Ecn des V. Budrs / D gegen F eine grdffereQers
baltnis afs A gegen C; oder / foelcyes gleich vielift/ A gegen C eine Eleinere / als D gegenF.
Lelcyes hat follen befviefen fverden,

Die Lrffe Folge. -

Bleicher aefiale Fonnen foir betveifen / Do innerhalb ciites
Kreiffeiifes cinBielefE/und cin anders dicfem abnliches/auffers
Balb umb daffelbe befchrichen soerden Fonne/ alip dafi das dufiere
geaen oent innern cine Eleinere Berhalenis Habe / als die groffefie
sveper geacbenen Groffen geaen der Fleinern.

AnmerEong,

Der Befveif ift eben der borberaelhende in allen StiitEen / nur dag/ fvag dorten Hon dem
gangen Kreif gefagt foorden/ hier auf ein gegebenes Sttt veffelben gesogeniverde s alfo dag
unnobyig ift/ obiges hier su foiderolen.

Die Andere Folge,

Hieraus ift auch diefes offenbar / dafi/ tann eiy Kreifi oder
Kveifs- St / und darbencben eine aetwiffe §lacke, aeacden ifi/
manncrbald deflelben Kreiffess oder Kreiftivees allerhand aleicks
feitige BicleEEe befchreiben Fonne / immer von mehrern und melh
vern Geiten/ o lang und vicl/ bif; die iibrige 2bfchnitse Des Kieifs
fes oder Kreifftiffes mifemander Eleiner feyen als die acaebene
Stache. Dann dicfes 1ft fchon in denen dAnfanas-BViichern  Ele-
mentis Euclidis ) geleBret sworden,

AnmmerEung.

Diefes ift stoar ausdriLEich in denen BViichern Luclidis
nidht 3u finden/ Ean aber / foie David Rivalt de Flurance erinz

den.  ‘Dann dafelbften ift Elar gemacht / dag / fvann man Hon
der groffeften/ steper gegebenen Groffen/ melyr al8 die Helfte
foeqnimbt / Hon dem Xeft twieder melyr af3 die Heffte/ und fo
fortan / diefelbe endlich Eleiner foerden miiffe / afs die Eleinefte
aus dencen sfoepen gegebenen Groffen. Fann nun/ sum Srem:
pel/ ein Secysett innerbalb eines Kreiffes befdrieben/ unbd die

TIB Hannover



20 Avcyinedis Leftes Bud) |

Fan cin anvers aleichfeitiaes BieletE innexhalb deflefben Kreiffes befchrieben fwerden / deffen
Umbfaufbon cinem jeden/ gemeldter fechs Abfdnitee/ mebyr als die Delfte hinfoeg nelhme/ und
diefes Ean fo oft gefheben/ bif folcye 11brige Abfchnittlein sufammen Eleiner fyerden / als die
gegebene Flache B. Oann fvann ity sum Srempel den Kreifbogen B D Cin D halbteible (und
eben fo auch die andern fiinf Bogen ) und siehe die Lineen CD und BD; fo foird an ftatf ves bo=
rigen SechsetEes ein gleichfeitiges Siwdlf-GEE befhricben / und bon jedem Abfchnitt mebr alg
die Helfte foeggenommen/ fvelches alfo erbellet : SNtan siche/ nady dem ) 7den des 111 Budys|
E F, bag fie den Kueif in D berufyre/ fo foird EF mit B C gleich lauffen/ Rraffc Ocr Anmers
Eung des 27ffen im 111 Budy/ und AD auf alle bepde Winkel recht fallen/ vermdg des
180¢n erfEgemeldeen Budhs. So nun diebepde ablange QBierungen B D und D C gar bollz
sogen foerden/ ift offenbar aus dem 34fFen des 1. Buchs / dafi das Oreeft BD C die Helfte
fep der gangen BVierung BCFE.  Run aber gemeldte Bierung augenfeyeintich grofer ift af3
der Abjchnitt BD C, fo ivird auch gemeldtes Drepeff groffer fepn als der balbe Ab[bynitt/ und
iftalfo ( foann folches quch in denen andern Abfechnitten gefdhibet ) durdh befagtes moo(fefE
( Deffen Seiten / Rraffe des 20ffers im 3. Budy/ einander gleid) find ) meby als die Hilfte
foeggenommen foorden.  Bann nun folches ferner foiderbolet foird/ fo mitffen endlicy Reaffe
obangesogenen )ffen des 10. Vuchs / gemeldte Abfchnitte sufammen Eleiner foerden al$
vie geqebene Flache B, foelcyes su befoeifen foar. ®af aber eben diefes / vas bon einem eine
aefchyviebenen BieleEE bier gelebret ift / obgemeldter Rivalt auch bon denen aufferhalb umb den
RKreif befdriebenen abfonderfic befveifet/ fcheinet bergeblich su fepn/ fveil es eben das jenige ift/
foas Archimedes in dem folgenden Lebrfag fiirleget / als fviv jegund felyen foerden / foann foir
subor diefes cinige noch erinnert Baben/ vaf alles/ fvas bier bon einem ganzen Kreif gefagt foors
ven 7 auch bon einem jeden Kreif-Jeilil oder Stutt su verfiehen und fame dem Beveip leickts

(i Dabin ju sichen fep.
et VL Eehrias/
Lnd
‘ie Finfte Yufgab.
 Umb einen geaebenen Kreiff oder Kreif-Teihl eitt BiclefE be:
fehreiben/ alfo daf die duffere / ivifchen dem Krarf und dem Umbs
lauf des BicleFFes enthaltene/ Abfchnitte Jufammen Eleiner feyen

als ¢ing auch geacbene Slache.

AuflSfung.

af diefes mdalich fey 3u besveifen/ aibt Archimedes (nach derter bedins

get/ daf/ wasvon einemganzen Kreif betvicfen twird/ auch von cinem Stafe des
Rerciffes/ toic in denen vovigen Lehriden / su verfichen fen) cinen Kreiff A und
varneben die Flache B s Deiffec darneben/ ald ztvey ungleiche Sroffen/ betracheen
den Kreif fame der gegebenenFldhe/ als eine und dic groffefie/ und dann den
Kreiff allein al3 die Flcinefies davauf/nadh vorbergehendem V. Lehrfas/ cin
Bieleff innerhalbves Kreiffes und cin anders anffen umb denfelben befchreiben/
alfodag das duffere gegen dem innern eine€leinere Verhalenis habe/ alsdie grofs
feficaemeldter sivenen ungleichen GSrofien gegen der Eleinern/dag ifi/als derKreify
fame der gegebenen Flddye aeaen dem Kreiff allein.  IWann dicfes gefchehen s
{pricht et / fo fverden die bfchnitte des duffern Bielettes sufammen Fleiner feyn
alsdicaeachene Sldche B, LWelches dann alfo bemvicfen soird:

Beweify,

- Das duffere Bielefe ifk groffer / das innere aber Eleiner als der Kreif/
vermdg oes obigen [ X, Grumdfages/ und degiveacn hat das duffere Vicleke
« ‘ aeacn
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